SUITES NUMERIQUES

1.
Généralités

a.
Définition
Déf 1 :
On appelle suite numérique toute fonction u définie de 
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 dans 
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Notations : 
La notation "u(n)" est traditionnellement remplacée par la notation spécifique aux suites "un".




La notation "u" est traditionnellement remplacée par la notation spécifique aux suites "(un)".

Déf 2 :
un est appelé le terme de rang n de la suite (un). On l’appelle aussi terme général de la suite (un).


b.
Deux manières de définir une suite numérique
Déf 1 : 
Suite définie par une formule explicite : il s’agit d’une suite définie à l’aide d’une formule permettant de calculer directement un lorsqu’on connaît n. C’est le cas en particulier des suites définies par un = f (n), où f est une fonction définie sur un intervalle de 
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Déf 2 : 
Suite définie par une formule de récurrence (ou suite récurrente) : il s’agit d’une suite définie par un terme particulier (souvent u0 ou u1) et une formule permettant de calculer un +1 lorsqu’on connaît un. C’est le cas des suites définies par un terme particulier et un +1 = f (un), où f est une fonction définie sur un intervalle de 
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2.
Suites arithmétiques

a.
Définition
Déf  :
Soient u0 et r deux réels. On appelle suite arithmétique de premier terme u0 et de raison r la suite (un) définie par u0 et la relation de récurrence un+1 = un + r.

Remarque :
On peut donc représenter graphiquement les termes successifs d’une suite arithmétique par une graduation régulière de demi-droite à partir du premier terme u0. 

b.
Calcul explicite de un en fonction de u0 et de r
Th1 : 
Soit (un) la suite arithmétique de premier terme u0 et de raison r. 



Pour tout n ( 0, on a un = u0 + nr
Remarque : calcul explicite de un en fonction de up et de r : pour tout n et tout p entiers naturels, on a un = up+(n–p)r

c.
Calcul explicite de Sn  = u0 + u1 +.........+ un.

Th 2 :
Soit Sn = u0 + u1 +.........+ un, où (un) est une suite arithmétique.



Pour tout n ( 0, on a Sn = (n + 1) 

. On note aussi 
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Remarque : n + 1 est le nombre de termes de la somme, 

 est la moyenne arithmétique des termes extrèmes.
Cas particulier :
Pour tout entier naturel n ( 1, on a 1 + 2 + 3 +............+ n = 


2.
Suites géométriques

a.
Définition
Déf  :
Soient v0 et q deux réels, avec q non nul. On appelle suite géométrique de premier terme v0 et de raison q la suite (vn)  définie par la relation de récurrence vn+1 = vn.q
Remarque :
Les suites géométriques sont pour la multiplication ce que les suites arithmétiques sont pour l’addition...


b.
Calcul explicite de vn en fonction de v0 et de q
Th1 : 
Soit (un) la suite géométrique de premier terme v0 et de raison q (q non nul). 



Pour tout n ( 0, on a vn = v0.qn
Remarque : calcul explicite de vn en fonction de vp et de r : pour tout n et tout p entiers naturels, on a vn = vp.qn–p

c.
Calcul explicite de Sn  = v0 + v1 +.........+ vn
Th 2 :
Soit Sn = v0 + v1 +.........+ vn, où (vn) est une suite géométrique de raison q (q ( 0 et q ( 1).



Pour tout n ( 0, on a Sn = 

. On note aussi 
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Remarque : n + 1 est le nombre de termes de la somme, v0 est le premier terme de la somme.

Cas particulier :
Pour tout nombre réel x ( 1 et tout entier naturel n ( 1, on a 1 + x +.....+ xn = 

.
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