NOMBRE DÉRIVÉ. FONCTION DÉRIVÉE. APPLICATIONS

1.
Nombre dérivé

a.
Limite finie en a réel
Déf 1 (intuitive) :
Soient a et l deux réels, I un intervalle ouvert contenant a, ,f une fonction définie sur I, sauf en a. Dire que la fonction f a pour limite l en a signifie que « f(x) se rapproche de l autant qu’on le désire », à condition que « x soit suffisamment proche de a ».

Notation :



.
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Th 1 (admis) :
Pour toutes les fonctions étudiées cette année, si f n’est pas définie en a, mais que, pour tout x( I, avec x ( a, on a f(x) = g(x), avec g définie en a, alors 

.

Exemple :
Soit I = ]-1 ; 2[ ; 
[image: image6.emf] n’est pas définie pour x = 1, mais f(x) = x + 1, pour tout x ( I, avec x ( 1. On en conclut que 
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Interprétation graphique : le point M(x,f(x)) de la courbe (C) : y = f(x) va se rapprocher de A(1 ; 2) « autant qu’on le désire » sans jamais l’atteindre, puisque A 

 (C)....


b.
Nombre dérivé en a
Déf 2 : 
Soit a un réel appartenant à l’ensemble de définition D de la fonction ,f. Dire que la fonction f est dérivable en a signifie que la fonction 

 admet une limite en a.

Notation :


.

Déf 3 : f’(a) est appelé le nombre dérivé de la fonction f en a.

Rq  :


 est appelé le taux de variation de la fonction f entre a et x. La fonction Ta n’est jamais définie en a, mais peut en général se simplifier par x ( a, d’où le calcul possible de f’(a)...
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c.
Interprétation géométrique : tangente à une courbe en un point
Déf 4 : 
Soit f une fonction dérivable en a, (C) la courbe représentative de la fonction f dans le repère 

 du plan. La droite passant par A(a,f(a)) et de coefficient directeur f’(a) est appelée la tangente à la courbe (C) au point A.
Commentaire : Soit M le point de (C) d’abscisse x : 

 est le coefficient directeur de la droite (AM). 
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 est donc le coefficient directeur de la droite qui « se rapproche le plus » de (C) au point A.

Th 2 :
Soit f une fonction dérivable en a, (C) la courbe représentative de la fonction f dans le repère 

 du plan. La tangente à (C) en A(a,f(a)) a pour équation y = f’(a)(x ( a) + f(a).
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 y=f’(a)(x-a)+ f(a)
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