GÉOMÉTRIE ANALYTIQUE 
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1.
Repère, vecteurs et points du plan
Définition : 
Un repère du plan peut être défini de deux façons :
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par la donnée de trois points O, I, J non alignés (notation (O, I, J))

· par la donnée d’un point O et de deux vecteurs 

 et 

 non colinéaires (notation 

). 
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Propriété 1 :
 Soient 

 un repère du plan, M un point- du plan, 

.


Il existe deux réels uniques x et y tels que 

 (ou tels que 

)

Définition : 
Le couple (x, y) est appelé couple de coordonnées du vecteur 

 dans la base 

. 
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Le couple (x, y) est aussi appelé couple de coordonnées du point M dans le repère 

:
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ESSENTIEL :


 dans 

 ( 

 ;






 dans 

 ( 





 ( x = x’ et y = y’


 ( x = x’ et y = y’
Propriété 2 :
Soient 

 et 

 deux vecteurs du plan dans  du plan la base 

, k un réel.


On a 


 et 



Conséquence : 
Si k et k’ sont deux réels, on a 


Propriété 3 :
Soient 

 un repère du plan, A(xA ; yA), B(xB ; yB) deux points du plan. On a :

· 


· Si I(xI ; yI) est le milieu de [AB], alors 

 et 


Remarque : ces deux propriétés traduisent les deux égalités vectorielles 

 et 


Propriété 4 :
Soient 

 et 

 deux vecteurs du plan dans  du plan la base 

.




(x, y) et 

 sont colinéaires ( xy’ – yx’ = 0.
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2.
Équations cartésiennes de droites
Définition : 
Soient D une droite, 

 un vecteur non nul.




 est appelé un vecteur directeur de D lorsque 

 et D ont la même direction.

Exemple : 

 est un vecteur directeur de la droite (AB).

Remarque : Si 

 est un vecteur directeur de D et k un réel non nul, alors 

 est un autre vecteur directeur de D
Propriété 1 :
Soit 

 un repère du plan, D la droite passant par A(xA ; yA) et de vecteur directeur 

(, ).


Une équation cartésienne de D est (x – xA) – (y – yA) = 0.

Remarque 1 : une équation cartésienne de D pourra toujours se mettre sous la forme ax+by+c = 0, avec a ou b non nul.

Remarque 2 : Si D a pour équation réduite y = mx+p, alors une équation cartésienne de D sera  mx – y + p = 0

Remarque 3 : Si D a pour équation cartésienne ax+by+c = 0, avec b non nul, alors l’équation réduite de D sera 
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Propriété 2 :
Soit 

 un repère du plan, D la droite d’équation ax + by + c = 0, avec a ou b non nul.


Le vecteur 

(–b, a) est un vecteur directeur de D.

Propriété 3 :
Soit 

 un repère du plan, D la droite d’équation y = mx + p.


Le vecteur 

(1, m) est un vecteur directeur de D.

Propriété 4 :
Soit 

 un repère du plan, D et D’ les droites d’équation ax + by + c = 0 et a’x + b’y + c’ = 0 .


Les droites D et D’ sont parallèles ( ab’ – ba’ = 0
Propriété 5 :
Soit 

 un repère du plan, D et D’ les droites d’équation y = mx + p et y = m’x + p’.


Les droites D et D’ sont parallèles ( m = m’.
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